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Objectif : Initier les étudiants du niveau Master et  les enseignants chercheurs désireux d’en 

savoir plus à la théorie des classes de Chern des fibrés vectoriels complexes  
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Contenu cours 

 

Chapitres Titres Résumé  

1 

Variétés analytiques 

complexes 

(6h) 

Structure  presque complexe, structure complexe,  

variétés complexes,  fibré tangent holomorphe et fibré 

tangent anti-holomorphe, exemples : espaces projectifs 

complexes, tores, sous-variétés algébriques projectives  

2 

Fibrés vectoriels 

complexes 

(4 heures) 

Fibrés vectoriels réels et complexes, fibrés vectoriels 

holomorphes, exemples : fibré tautologique L sur P^nC 

et son dual, fibré en droites, Fibré tangent holomorphe 

de P^nC, fibré normal d’une hypersurface   

3 

Cohomologie des 

formes différentielles 

(2 heures) 

Rappels sur la cohomologie de De Rham 

 

4 

Théorie de Chern-

Weil des classes 

caractéristiques 

(12 heures) 

 

Connexion  sur un fibré complexe 

Forme de connexion 

Courbure d’une connexion 

Définition des classes de  Chern et propriétés,  

Exemples  

Caractéristique d’Euler-Poincaré d’une variété 

complexe 

Indice d’un champ de vecteurs holomorphe 

 

 


